72. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY (2022/2023)

Ulohy klauzurni &asti |. kola kategorie A

1. V oboru nezapornych realnych ¢isel feste soustavu rovnic

|3z + 5y + Tz] = Tz,
|3y + 5z + Tz | = Tz,
|3z + bz + Ty| =Ty.

2. V konvexnim pétithelniku ABCDE plati |<CBA| = |XBAE| = |<AED]|. Na stra-
nich AB a AFE existuji po fadé body P a @ tak, ze |[AP| = |BC| = |QFE|
a |AQ| = |BP| = |DE|. Dokazte, ze CD || PQ.

3. Dokazte tvrzeni: Pokud vybereme libovolné ¢tyti délitele ¢isla 720, pak jeden z nich
je délitelem soucinu zbyvajicich tri.

Klauzurni ¢ast skolniho kola kategorie A se kona
v utery 6. prosince 2022

tak, aby zacala nejpozdéji v 10 hodin dopoledne a aby soutézici méli na feseni tloh
4 hodiny cistého casu. Za kazdou tlohu mize soutézici ziskat 6 bodi; hodnoti se pritom
nejen spravnost vysledku, ale i logicka bezchybnost a tiplnost sepsaného postupu, vysledky
viech potfebnych pisemnych nebo pamétnych vipoétt musi byt zaznamenany. UspéSnym
fesitelem je ten zak, ktery ziska 10 bod nebo vice. Povolené pomtcky jsou psaci a rysovaci
potteby a skolni MF tabulky. Kalkulacky, notebooky ani zadné jiné elektronické pomtcky
dovoleny nejsou. Tyto udaje se zaktm sdéli pred zahdjenim soutéze.



